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Lebesgue-Integral

Aufgabe 1
Sei M := {(x , y) ∈ IR2 | x , y ≥ 0, x exp(−x) ≥ y}. Bestimme
den Flächeninhalt µ(M) :=

∫
χM dµ von M.

Aufgabe 2
Seien R := {(x , y) ∈ R+

0 × IR+
0 | x − 1 < y < x} und

S := {(x , y) ∈ R+
0 × IR+

0 | x − 2 < y < x − 1}
(a) Zeige, dass für alle y ∈ IR die Mengen

R(y) := {x ∈ IR | (x , y) ∈ R} und
S(y) := {x ∈ IR | (x , y) ∈ S} Intervalle sind.

(b) Sei f := χS − χR . Zeige, dass∫
IR2

f (x , y) dxdy 6=
∫

IR2
f (x , y) dydx .

Wieso widerspricht dies nicht dem Satz von Fubini?
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