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1. Ein topologischer Raum X heisst ein Bairescher Raum, wenn jede abzähl-
bare Vereinigung nirgends dichter abgeschlossener Teilmengen von X
nirgends dicht ist. Zeige, dass jeder Hausdorffsche lokal kompakte topo-
logische Raum ein Bairescher Raum ist.

2. Seien P1, · · · , Pk Punkte in Rn, k, n ∈ N. Zeige, dass eine nicht-konstante
glatte Abbildung f : Rn −→ R existiert, die in Punkten P1, · · · , Pk Null-
stellen hat und außerhalb einer offenen Teilmenge U ⊂ Rn verschwindet.

3. Sei K eine kompakte Teilmenge einer differenzierbaren Mannigfaltigkeit
M und sei U eine offene Teilmenge von M mit K ⊂ U . Zeige, dass es
eine Funktion f : M −→ R gibt mit den Eigenschaften supp(f) ⊂ U und
f |K = 1.
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