Aufgabe 1

a) Sei p ein endliches (und nicht triviales) Maf} auf einem messbaren Raum
(Q, A). Zeige, dass fiir ein ¢ € K auch g := ¢ - p ein endliches Maf} ist. Wie muss
c gewahlt werden, damit pz ein W-Maf3 ist?

b) Sei (Q, A) = (N, P(N)). Betrachte das Maf}
fi A [0,00), A Z(sk(A)k
k=1

fur ein n € N. Wie muss ¢ hier gewahlt werden, damit das Maf iz := ¢ - p ein
W-Maf ist?
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Aufgabe 2

Zeige, dass die folgenden Mengensysteme Erzeuger der Borelschen o-Algebra

B(R) sind:

&1 :={A C R : Aabgeschlossen},
Er ={[ab]:abecR, ac< b}.

Ihr durft verwenden, dass & := {(a, b) : a, b € R, a < b} B(R) erzeugt.
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Aufgabe 3

Sei n € N eine gerade Zahl und

D ={ACN|#(AN{1,.., n}) gerade oder 0}.

a) Zeige, dass D ein Dynkin-System (iiber N) ist.

b) Ist D auch eine o-Algebra (Giber N)?
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