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Nullmengen

Aufgabe 27 Sei N ⊂ IRn eine Nullmenge. Zeige, dass dann auch
N × IRm eine Nullmenge im IRn+m ist.

Aufgabe 28 Sei X ⊂ IR abzählbar. Zeige explizit unter
Verwendung der Definition, dass X eine Nullmenge ist.
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Lebesgue-Integrierbarkeit

Aufgabe 29
Sei k ∈ IN0 und

f : IR → IR, x 7→

0 für x ̸∈ (0, 1)
k für x ∈

[
10−(k+1), 10−k

)
.

Entscheide, ob f Lebesgue-integrierbar ist und bestimme
gegebenenfalls

∫
f dµ.
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Lebesgue-Integrierbarkeit

Aufgabe 30
Sei f : X → IRn Lebesgue-integrierbar und

∫
fdµ = 0. Zeige dann,

dass f = 0 fast überall.
[Tipp: Betrachte das Maß der Mengen f −1[[ 1

k , ∞)]]
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